Rappel des €léments essentiels de 1'énoncé et synthese des premieres réponses :

N ) . ) L e , , 1z
On associe a tout point M du plan d'affixe z un point M 'd'affixe z' tel que :z'=—
1

Nous avons démontré partant de I'énoncé que 1'écriture algébrique de z ' peut étre exprimée sous
—X ; X+ y2 -y

CHy=17  +(y-1)

et que par conséquent, z' est réel si et seulement si M appartient a E, qui est le cercle de

la forme : x '+iy'=

centre (2 d'affixe é et de rayon 51, privé du point A d'affixe i.

ix

c c ( . e i )
Nous avons également démontré que tout point M d'affixe z= est compris dans E.
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) B} , Cosx
Question : démontrer que pour z= ontrouve : 7 '=———
sinx—1
Allons-y.
Démarche initiée en séance :
. (l +€ix) 1 . ix
i —(—1+ie o
, 2 2 ( ) —1+ie
= . ix = 1 = . ix
1+e —l _(l+elx_21) —1+e
2 2

, _—1—sinx+icosx

7'= —
cosx+i(sinx—1)
(—1—sinx+icosx)(cos x—i(sinx—1))

!

© T cos’ x+(sinx—1)’
Z,:(—1—sinx)cosx+cosx(sinx—1)+i[coszx+(sinx+1)(sinx—1)]
cos’x +sin’ x—2sin x+1
,_—2cosx+i(cos’x+sin’x—1)
a 2—2sinx
, _ —2cosx
© T2 2sinx
, cosx
Csinx—1
QED
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Plus simple :

Nous avons déja démontré que pour tout M d'affixe z=

ona M' compris dans E.

Nous avons donc z ' réel, autrement dit z '=x’

P e —
P H(y-1)
(o o 1 .1 +sinx
Or on peut écrire z sous sa forme algébrique : zzacos x+zT
1
—Ecosx
Etainsi z' devient: z'= 5
2 2
—lcosx
, 2
Z'= >
—Cos2 + sinx_l
2 2
1
——COSX
Z'= 2
lcoszx+lsin2x—smx 1
4 4 2 4
1
——CosXx
z'= 2
1 sinx 1
4 2 4
1
——Cosx
z'= 2
1 sinx
2 2
—CoS X
z'= .
1 —sinx
,_ COosx
sinx—1
QED
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